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MAT 102-MATEMATIK 2 (2015-2015 YAZ DONEMI)
CALISMA SORULARI

Taban 2a biiyiik eksenli, 2b kiiciik eksenli elips ile sinirlanan ve biiyiik eksene dik her kesiti kare olan cismin

16ab?
hacmini bulunuz. Cevap : ;
y =z ve y = 22 egrileri ile smirh R bélgesi 2 = —1 dogrusu etrafinda déndiiriiliiyor. Meydana gelen donel

cismin hacmini dilimleme yéntemi (pul metodu) ile bulunuz. Cevap : g

y = 22 — 2® ve y = 0 ile strh bélge y-ekseni etrafinda déndiiriiliiyor. Meydana gelen dénel cismin hacmini

16
bulunuz. Cevap : ?ﬂ

y =z — 22 ve y = 0 ile sinirh bolge = 2 dogrusu etrafinda déndiiriiliiyor. Meydana gelen doénel cismin

hacmini silindirik kabuk yontemi ile bulunuz. Cevap : il

2
4 1 O . s , o 3
y=a" + egrisinin z = 1 ’den z = 2 ’ye kadar uzunlugunu bulunuz. Cevap : 15+ —
3222 128
1
y=+vV1—-22 0<z< 3 egrisi x-ekseni etrafinda déndiiriiliiyor. Meydana gelen dénel yiizeyin (kiirenin bir

pargasi) alanimi bulunuz. Cevap : 7
T = %(ey +e7Y),0 §1 5y < In2 egrisi y-ekseni etrafinda déndiiriiliiyor. Meydana gelen dénel yiizeyin alanin
bulunuz. Cevap : W(E +1n2)

y=a2x=1vey=4ile simirh bolgenin (z.y > 0, I. bolge)

a) r—ekseni etrafinda dondiiriilmesiyle olugan cismin hacmini dilimleme yontemi ile bulunuz.

129
=—
5

b) y—ekseni etrafinda dondiiriilmesiyle olugan cismin hacmini kabuk yoéntemi ile bulunuz.

2
C:v:/ (4% — a)dr = - -
1

2
Civ= / 2w (4 — x?)dx
1

y = 2z — 2% egrisinin = 0 ile z = 2 arasinda kalan parcasimin y—ekseni etrafinda dondiiriilmesiyle olugan
ylzeyin alanini integral ile ifade ediniz. (NOT:Integrali hesaplayiniz.)

2
C:YA = 2rx/1+ (2 — 22)2dx

0
23
Y= 5 + . egrisininz = 1 ile x = 4 arasinda kalan parcasinin uzunlugu nedir?
x
53 3 1
C:=( L= 2+ —)d
5 (L= [ @t s

1
/7d;1: =7 C: —cotz+cscx+c veya tan(%)—l—c

1+ cosx

1 —1v9 — 22
—dx =7 C: —756—1—0
22v/9 — 22 9 T

25—+ 1 x3 Injzf 1 23
S ——dz=? C:--2’+3x-———-——=1 2
/ 23tz g v s g Tl a2

y=a24+3,y=1,2=0ve z = 2 ile sturh bdlge (NOT: integralleri hesaplamayiniz.)

2
a) alanim integral ile ifade ediniz.  C: / (x? +3 —1)dz
0

b) gevre uzunlugunu integral ile ifade ediniz. C: Cevre=L +2+2+6 , L= /2 1+ (22)2dx
¢) x—ekseni etrafinda dondiiriilmesiyle olugan cismin hacmini integral ile ifade edinizo.

C: V= /zw (2% +3)* —1%] dz
d) y—eksenioetraflnda dondiiriilmesiyle olugsan cismin hacmini integral ile ifade ediniz.

2
C:V= / m(x? 4 2)2zdx
0



1 1 1 1
15. [ ———————dx =7 c—Injz — 1| — = In(z? +1) + = tan™*
5 /(x—l)(x2+1) x C 5 nlx —1| 1 n(z” + )+2 an T +c

16. Diizlemde y = 22 ile y = z in smirladig1 bolgenin
a) x —ekseni b) y —ekseni c¢) y = 2 dogrusu
etrafinda dondiiriilmesiyle olusan cismin hacmini bulunuz.
17. Diizlemde x = y? ile y = 23 egrilerinin diizlemde smirladig bélgenin
a)  —ekseni b) y —ekseni c¢) xz = —1 dogrusu

etrafinda dondiiriilmesiyle olusan donel cismin hacmini bulunuz.

18. a) =«
b) y=In(sinz), 7 <z < 2 egrisinin uzunlugunu bulunuz.
Y

x
c) f Veostdt,—5 < x < 5 egrisinin uzunlugunu bulunuz.

P
2

%y?’ + i, 1 <y < 3 egrisinin uzunlugunu bulunuz.

1
19. y = — egrisi, x—ekseni ile x = 1 dogrusunun saginda belirlenen bolgenin
x

a) alanini b) x-ekseni etrafinda dondiiriilmesiyle olugan donel cismin hacmini c) y-ekseni etrafinda dondiiriilmesiyle
olugan donel cismin hacmini (varsa) bulunuz.

20. Z6k2 — 4k +3 ="
k=1

7
21. ) k(2k+1) =?
k=1

22. Asagidaki genellegtirilmis (has olmayan) integralleri hesaplayimz:

o 2 ! 2 dx < 2z
a 2ze”" dx | b / zlnxdx , c / _, d / ——dx
( )/_OO ( ) 0 ( ) 0 \/m ( ) e 1'2 +1

Cevaplar: (a) 0, (b) —i ;

23. Asagidaki has olmayan integrallerin yakinsak veya iraksakliklarini belirleyiniz:

oo —x 1 o) 1 oo
@[ i 0 [ e o Ve @
0 VT o t—sint 1 x? oo VXt +1
Cevaplar: (a) yakinsak , (b) waksak , (c) yakinsak , (d) yakinsak

(c) 4, (d) waksak

24. Asagidaki has olmayan integrallerin yakinsak veya iraksakliklarii belirleyiniz:

(oo}

3
dz dz
d d —_—
sec xdx C)/m_2 )/\3/2%7_1
0 3

_1 .
e 2lnaLd:L,

= _° F-1)d

5T zlnx 3 — 1 (e t

T de T de 9 3 dx . .
n z*(Inx)’dx o) ——— ,hangi p ler i¢in yakinsaktir?
Va3 4+ 1 ) /x2+ln2z ) (Inz) ) z (Inz)? g1 b e ie Y
1
25. / ﬁdm yakinsak? 1iraksak? (Cevap: Yakinsak)
0

(o)
d
26. / —; yakinsak? wraksak? (Cevap: Yakinsak)
e x
0

T dxr

27. —— vakinsak? wraksak? (Cevap: Yakinsak
vt (Covap )
0
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oo

—2 gy

/ i—i— 5 yakinsak? Iraksak? (Cevap: Iraksak)
1

/ Inzdx waksak? yakinsak? (Cevap: Yakinsak)

0
0
0

/ dx Iraksak? yakinsak? (Cevap: Iraksak)
xsinx
0

dgc Iraksak? yakinsak? (Cevap: Yakinsak)

/ 22 dx yakinsak? Iraksak? (Cevap: Yakisak)
1

/ 7 d:,C yakinsak? wraksak? (Cevap: Iraksak)

Asagidaki kutupsal denklemlerin yerine gegecek kartezyen denklemleri bulunuz:

(a) r =cotfcsch , (b) r = csc e | (¢c) r=2cosf + 2sind

Cevaplar: (a) z =12,  (b)y=e", (o) (@—1)"+(y—1)>=(V2)

Asgagidaki kartezyen denklemlerin dengi olan polar denklemleri bulunuz:

(@)z=y, (b)a*+y*=4, ()2?-y’=1, (d) 2?+(y—2)? =4
(Cevaplar: (a) 0 = % ) (b) r=2veyar=-2, (c) r? =sec26 , (d) r = 4sin6
Asgagidaki kutupsal denklemleri verilen egrileri ¢iziniz:

(a) r =1+2sind , (b) r =1+ cos@ , (c) r=cos30 , (d) r? = cos 20

r = 3sinf ¢emberini ve r = 1 + sin # kardiyoidini ¢iziniz.
(a) Cemberle kardiyoidin kesim noktalarim bulunuz.
(b) Cemberin iginde ve kardiyoidin diginda kalan bolgeyi ¢iziniz.

(c) (b)’de gizilen bolgenin alanini bulunuz.

r = 1 4 sin # kardiyoid egrisinin uzunlugunu bulunuz. (Cevap: 8 )

V3

r = 2 cos f gemberinin iginde ve r = 1 gemberinin diginda kalan bolgenin alanini bulunuz. (Cevap: — +

37)

r2 = cos 20 kutupsal egrisi x-ekseni etrafinda déndiiriiliince meydana gelen dénel yiizeyin alanini bulunuz.

(Cevap: 2w (2 - \/5) )

Asagidaki dizilerin varsa limitini bulunuz:

5n+7 n+1 sinn (-=1)" n!

ol b d il
e O O N O
{an} dizisi a1 = 1,ap41 = V6 +a, (n=1,2,3,--) esitlikleri ile tanimlamyor. Bu dizinin;
(a) artan , (b) tistten 3 ile siirh , (¢) yakinsak ve limitinin 3 oldugunu gosteriniz.

Asagidaki dizilerin yakinsakliklarini veya iraksakliklarini inceleyiniz. Yakinsak iseler limitlerini bulunuz.

Inn
n — — k7 0
a) a p (vak, 0)
b) ! + ! (vak, 1)
4 = ——
n \B/ﬁ Vg y )
|
c) ap ;—n (iraksak)
2" —1
n k, 1
D=7 k1)



44.

45.

46.

47.

48.

e)a, = ———— (vak, 0)

1 1
— — —, ntek ise

f) a, = 12 1t (vak, %)
— 4+ —, ncift ise
2 n

§ an=>In(r)  (vak, 0

1+243+--+n

h) an = ng (yakv %)

1 1 1
i) lim Foo o ————) =7
)nﬁoo(\/nQ—&—l Vn2 +2 \/n2+n)

Asgagida verilen serilerin yakinsak veya iraksakligimi belirleyiniz, Yakinsak seriler i¢in toplamlarimi bulunuz:
oo e} k oo 00
1 1 2k+1 1 1
_3k b 5(—= d ——
a)§)2 ’ ();;) (3) ’ Zk2k+1 ()Z<k 4k)

Asagida verilen serilerin yakinsak veya iraksakligini belirleyiniz:

e’} —Vk [e’g) e’} [e's} 1
e Ink 2 ew
(a) Z ) (b) T (C> (d) 7.2
k=1 vk k=2 k k=2 knk k=3 &
Verilen serilerin yakinsak veya iraksakligini belirleyiniz:
o 1 o 4 o o
tan™" k kE*+2k—1 k+1 2+ cosk
bl b AT Nt AL d it
(a); 1+k2 ()k:4k5+3k2+1’ (C)k:2k3+2’ ()kg k

Asgagidaki serilerin yakinsak veya iraksak olup olmadiklarini belirleyiniz. Yakinsak olanlarin(toplamimi) degerini
bulunuz.

1 1 1 1
Altz—1l--+l+-—1—— ksak
)+2 4—|— +8 16+ (iraksak)
1) P - K
iz ek

d)z cos(n—;) (iraksak)

n=0
091 =) 91(—)" 5
0T = S (555" (k. B)
3 5 7 9
po 24 L2 k1
)12 23734 157 (yak, 1)
g)z e"m' T (yak, = e)
n=0
h)i; (vak, %)
—n(n+1)(n+2) 4

i)Z(arctan(n + 1) — arctan(n)) (yak, T)

n=1

Asgagidaki serilerin yakinsak veya iraksakliklarini belirleyiniz, nedenlerini aciklayiniz.

. 1+sinn
a)z 2 (vak)
n=1

b)
k=2

1
ik (iraksak)



g)Y n’e™™  (yak)
n=0

S 1
1)) I — ksak
)kzzg Fnkin(ng)  (reksak)

[ee]
7r
i — — arct k
1)7;)( 5 ~ arc an(n)) (yak)
49. Asagidaki serilerin raksakliklarim veya yakinsaklik tiirlerini belirleyiniz.
1 1 1
a)l - —=+ — — — + - (kosullu yakinsak
b);(—l)”e% (mutlak yakinsak)

1
c) Z (=" on (kogullu yakinsak)

d)Z(% -1n" (iraksak)

e)z cosn 2 (kosullu yakinsak)

—

n
oo

1
f)Z(—l)""‘l 1n(%) (kogullu yakinsak)

n=1

50. Asagidaki serilerin yakinsakliklarini veya iraksakliklarim belirleyiniz.

o0

Inn
a) Z e (yakinsak)

b) Z (Zg (yakinsak)

c) Z (=" _2n)" (yakinsak)

— (n+1)m
= n!
d kinsak
); 1579 (an_g akmsak)
1-4-7---(3n—2)
e) E 346 (2n) (iraksak)
n=1
n!
f) lim — = 0 oldugunu gosteriniz.
n—oomnmn
lim — =0, (c € R sabit olmak {izere) oldugunu gosteriniz.
n—oo n

51. Asagidaki kuvvet serilerinin yakinsaklik kiimelerini ve yakinsaklik yarigaplarini bulunuz.

2 3 LD (o), B= o)
n=0 :

b) ;\/ﬁ ([-1,1), R=1)



2n
n=0
93 (h+a)e (b4 m=
= n+1 " _
> z—1\" /1 3 1
;3 10" ((=,2),R=2)
S0 (55 (z3) ®=
9> U s r=)

52. Asagidaki fonksiyonlarin Maclaurin Serileri’ni bulunuz.

a) 5 (o (-yr2manth

2¢ +1 —~

— Y (=l-z—a? 42+t -2’ -2t 4. ) = Z(—I)L%Jz” , | %]: tam deger fonksiyonu

n=0

g)f(x) =Inz in x = 1 deki Taylor serilerini bulunuz. (

gk
—
\
—_
~—
3
—
—
8
\
—_
~—
3
~

h)f(z) = sinz in x = § deki Taylor serisini bulunuz.
o 1 mTao 1 Ty 1 T g
(inz =1~z — )"+ ;(@—7) —a(x—g) +-0)
1
i)f(z) = — nin z = 1 deki Taylor serilerini bulunuz.
x

oo

QD"+ 1@ -1)")

n=0

= (z+2)"
i)f(z) = e® in x = 2 deki Taylor serisini bulunuz. (e™2 Z T)
n=0 :



