MAT 212 ODEV 3 27 Ekim 2016

. Asagidaki matrislerin kosegenlestirilebilir olup olmadigini belirleyiniz.

2 -1 0 1
0 1 0o 2 1 -1
3 0 o 0 3 2
13 -1 0O 0 0 3

Ahstirmalar 16—211"de, A matrisinin her 6zdegerinin geometrik
ve cebirse] kathligim bulunuz ve A nmin késegenlestirilebilir olup
olmadigim belifleyiniz. Eger A kogegenlestirilebilir ise, A y1 k-
segenlestiren bir P matrisi bulunuz ve P'AP vi hesaplaymiz.

9 —90 _g 14 2
6. A= |25 —11 9| 17.4=|-3 4 o0
17 _9 _4 31 3
(—1 0 0 {}_‘
0 2 5 _5
A= 4 o 3 o
lo o o 3]

32. A kbsegenlestirilebilir ise, A mn rankimin A mn sifirdan farkh
dzdegerleri sayisma esit oldugunu ispatlayimiz.

33. Bir A matrisinin karakteristik polinomunun p(A) = (h— 1)}A —
3k — 47 olarak bulundugunu varsayalum. Her sikta, soruyu
cevaplaymmz ve gilkanmimzi agiklaymmz.

(a) A mn Szuzaylanmn boyutlan hakkinda ne sdyleyebilirsi-
niz?

(b) A mn kisegenlestirilebilir oldugunu biliyorsamz ézuzayla-
nn boyutlan hakkinda ne séyleyebilirsiniz?

(c) Eger {wy, v3, v3}, hepsi A nin aym Szdegerine karsihk ge-
len Gzvektorlerinin lineer bagimsiz bir kiimesi ise, 6zdeger
hakkinda ne séyleyebilirsiniz?



i

olmak fizere, Omek 5”in metodunu kullanarak A" u hesaplayimz

Alistirmalar 19-22"de, her C matrisi (15) formundadir. Teorem
5.3.7 C nin M ¢arpanli bir dlgeklendirme matrisi ile ¢ agili bir
dondiirme matrisinin ¢arpionm oldugu belirtir, —m < ¢ = m olmak
iizere [\ ve ¢ yi bulunuz.,

1 -1 0 3
19. C = [1 I] 20. C = [_5 ﬂ}

. u = (uy, Uy, uz) ve v = (v, 17, v1) olsun. Hangilerinin R*. iize-
rinde i¢ carpim oldugunu belirleyiniz. Olmayanlar igin, gegerli
olmayan aksiyomlan listeyiniz.

(@) {u, v} =wuv) + 13

(b) {u, v} = uiv] + wiv? + uird
() (u, v) = 2u vy + wavy + duzes
(

d) (u, ¥} = uvy — w2y + w3y

( Kalliiliis gerekli) Her sikta, CT0, 1] iizerindeki
1
{f, g =£ flx)gix)dx

i¢ garpinum kullanarak (f, g} vi hesaplayumz.
(a) f=cos2mx, ¢ =sin2wx
(b) f=x, g=¢"

(c) f:tan%x, g =1



21. {wy, Wz, ..., Wi}, V nin bir W alt uzayimn bazi olsun. W~ nin
her baz wvektdriine ortogonal olan V deki tiim wvektérlerden
olugtugunu gdsteriniz.

22, Teorem 6.2.3%iin su genellestirilmesini ispatlayimz: Eger v,
¥1, ..., ¥ bir V ig ¢arpim uzayinda ikiserli ortogonal vektdrler

ise

Ivi +v2+ -+ %P = v lF + Ivall + -+ v 1P

24, Cauchy—Schwarz esitsizligini kullanarak a, b ve # min her reel
degeri igin
(acos@ + bsin®) < a® + b

oldugunu ispatlayimz.

| Kalkiiliis gerekli) C[0,m ]

(f,g) = ﬁ Flx)g(x) dx

ic carpinuna sahip ve f =cosnx(n=0,1,2,...) olsun.
Eger k # [ ise, f; ve f; nin ortogonal oldugunu gosteriniz.

10.
. &* Euclid i¢ carpimuma sahip olsun. Gram— Schmidt yontemini
kullanarak {u,, u;, u;} bazim bir ortonormal baza doniistiirii-

nuz.

Eﬂ} i ='|:|‘ l, I}* u.’!:{_lﬁ |1 I:]::l:- i = ':1:-21 I::I



